Repetitorium
stredoskolské matematiky

Funkce — co je to, inverzni a goniometrické funkce
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Funkce

*funkce y = f(x) je zobrazeni jedné realné proménné, tj. mnoziny
McRdoR,tedy f:x EM - y = f(x) € R (x je vzor/nezdvisle
proménna a y je obraz/zavisle proménna)

— kazdému vzoru je prirazen nanejvys 1 obraz
— M = definicni obor D(f) = D¢

H(f) = obor hodnot (tj. mnozina vsech obrazu)

" prosta funkce = funkce, pro jejiz dva rtizné vzory jsou i jejich obrazy
ruzné
— rostouci Ci klesajici funkce (ryze monotonni)



" funkce y = f(x) je:
sudd, pokud pro kazdé x € D(f) plati f(—x) = f(x)
lichd, pokud pro kazdé x € D(f) plati f(—x) = —f(x)
— suda funkce je symetricka podle osy y
— licha funkce je symetricka podle pocatku

= funkce y = f(x) je monotdnni, pokud je:
neklesajici, pokud pro libovolna x4, x5, € D(f), x; < x, plati

f(x1) < f(x2) nebo

nerostouci, pokud pro libovolna x, x5, € D(f), x; < x5 plati

flx1) = f(xy)



Funkce

" funkce y = f(x) je ryze monotdnni, pokud je:
rostouci, pokud pro libovolna x,x, € D(f), x; < x5 plati

f(x1) < f(x2) nebo

klesajici, pokud pro libovolna x4, x5, € D(f), x; < x5 plati

f(x1) > fxz)

= dale jsou funkce ohranicené (shora, zdola) Ci periodické



Inverzni funkce

" inverzni funkce k funkci y = f(x) je funkce x = f_;(y) pouze na té
¢asti D(f), kde je f prosta

— tedy plati f(f_1(3)) =y a f1(f () = x
" navzajem inverzni funkce:

logaritmicka (— dekadicky/prirozeny logaritmus) a exponencialni
y =log,x © x=a”

grafy
sdaleproa > 0,a # 1ax > 0 plati:
alo8a¥ = x log,(b:c) = log,(b) +log,(c)

b
c

loga( ) = log,(b) —log,(c) log,x" =r-log,x (pror € R)


https://users.fs.cvut.cz/nikola.pajerova/RepM.html#sekce-materialy

Goniometrické funkce

"y =sinx,x € R
—D(f) =R, H(f) = (-1;1)

“hl& . s / : rotilehla
— v pravouhlém trojuhelniku sin o = £

- . licha funkce
prepona

"y =cosx,x ER
—D(f) =R, H(f) =(-1;1)

AN : tilehla
— v pravouhlém trojuhelniku cos a = -

repona’ suda funkce

" na jednotkové kruznici definuji souradnice bodu, grafy


https://users.fs.cvut.cz/nikola.pajerova/RepM.html#sekce-materialy

Goniometrické funkce

" dulezité hodnoty funkci (+ prevod mezi stupni a radiany):
0°=0rad 30°=— 45° =~ 60° = 90° =~

sin x 0 1/, \/7/2 @/2 1

oS X 1 \/5/2 \/7/2 1/, 0

= dalsi hodnoty se odvodi z jednotkové kruznice

" sin“x 4+ cos®“x =1,sin2x = 2-sinx - cosx, cos 2x = cos* x — sin’ x




Goniometrické funkce

y =tgx,x €ER
—D(f) =R\{(2k +1) -2}, k € Z, H(f) = R

protilehla obecné to g = sinx
ptilehls ’ S = e

— v pravouhlém trojuhelniku tga =

"y =cotgx,x €ER
—D(f)=R\{k-m},ke€eZ H(f) =R

AN . , rilehla
— v pravouhlem trojuhelniku cotg a = :

COSX

obecné cotga =

protilehla’ sinx

" na jednotkové kruznici pomoci tecny, grafy


https://users.fs.cvut.cz/nikola.pajerova/RepM.html#sekce-materialy

Goniometrické funkce

" dulezité hodnoty funkci:

0° =0 rad °=E °=E °=E °=E
ra 30 . 45 2 60 2 90 5
tgx 0 \/§/ 1 V3 nedefinovano
3
cotg x nedefinovéno V3 1 \/§/ 0
3

" dalSi hodnoty se odvodi z jednotkové kruznice
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